SANS CALCULATRICE
[Minitest N8 |

En indiquant les étapes de calcul et en rédigeant résoudre :.

(E) 2y —3y=12et y(0) =7

Etape 1 : On recherche toutes les solutions de I’équation homogene associée.
b

a=2et b= —3donc F'(t) = — = 32 Une primitive est alors F(t) = 52t +0
a

—F(t)

Toutes les solutions sont les y(t) = Ce = Ce3t ol C est une constante réelle quelconque.

Etape 2 : On recherche une solution particuliere de ’équation complete.
Le second membre est une constante donc on recherche une solution particuliere y, sous la forme d'une
constante.

Dans ce cas y,(t) = K donc y,(t) = 0. L’équation devient : 2 x 0 —3 x K = 12 donc K = —4

Une solution particuliere de I’équation avec second membre est alors y,(t) = —4

Etape 3 : y est une solution de 'équation équivaut a y — y, est une solution de (SSM)
donc toutes les solutions de I’équation complete sont les sommes : y(t) = Ce2t —4

Etape 4 : Puisque y(0) =7 ona: 7= Ce’ —4 donc C' =11

L’ unique solution du probleme est alors | y(t) = 11e2! — 4

(B2)  y"+10y"+25y =0
Etape 1 : Son équation caractéristique est : (EC) : r* + 107 + 25 = 0

Son discriminant est A = 10* —4 x 1 x 25 =0
(EC) a une racine ro = =2 C’est a dire 7y = —5

Toutes les solutions de 'équation différentielle sont les : |y(t) = (Cl X 1+ Cg) X e~ ot

ou C et (5 sont des constantes réelles quelconques.
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En indiquant les étapes de calcul et en rédigeant résoudre :.

(E1) 3y +2y=12et y(0) =7

Etape 1 : On recherche toutes les solutions de I’équation homogene associée.
b

a=3et b=2donc F'(t) = — = 2. Une primitive est alors F(t) = 2t + 0
a

Toutes les solutions sont les y(t) = Ce ) = Ces! ol C est une constante réelle quelconque.

Etape 2 : On recherche une solution particuliere de I’équation complete.
Le second membre est une constante donc on recherche une solution particuliere y, sous la forme d'une
constante.

Dans ce cas y,(t) = K donc y,(t) = 0. L’équation devient : 3 x 0+ 2 x K = 12 donc K =6

Une solution particuliere de 1'équation avec second membre est alors y,(t) = 6

Etape 3 : y est une solution de 'équation équivaut a y — y, est une solution de (SSM)
donc toutes les solutions de 1’équation complete sont les sommes : y(t) = C et +6

Etape 4 : Puisque y(0) =7 ona: 7= Ce’ + 6 donc C =1

L’unique solution du probleme est alors | y(t) = el +6

(Es) y' =Ty +10y =0
Etape 1 : Son équation caractéristique est : (EC) :r? — 7r +10 =10

Son discriminant est A = (=7)2 —=4x1x10=9 >0

Une racine de A est alors 3

(EC) a deux solutions r; = 52 et ry = &3

Cest adirer;=2etry =5

Toutes les solutions de 1’équation sans second membre sont alors les : |y(t) = Cre? + Cye™
ou (1 et Cy sont des constantes réelles quelconques.
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En indiquant les étapes de calcul et en rédigeant résoudre :.

(E) 4y +Ty=>5et y(0) =2

Etape 1 : On recherche toutes les solutions de I’équation homogene associée.
b

a=4etb=7donc F'(t) = — = I Une primitive est alors F(t) = 7t 4+ 0
a

Toutes les solutions sont les y(t) = Ce ') = Ce1! ol C est une constante réelle quelconque.

Etape 2 : On recherche une solution particuliere de I’équation complete.
Le second membre est une constante donc on recherche une solution particuliere y, sous la forme d'une
constante.

Dans ce cas y,(t) = K donc y)(t) = 0. L’équation devient : 4 x 047 x K =5 donc K = 2
Une solution particuliere de I'équation avec second membre est alors y,(t) = %

Etape 3 : y est une solution de 'équation équivaut a y — y, est une solution de (SSM)
donc toutes les solutions de I’équation complete sont les sommes : y(t) = Ceat+ g

Etape 4 : Puisque y(0) =2 on a: 2= Ce’+ 2 donc C = 2

-1
et +

~|©
ot

L’unique solution du probleme est alors | y(t) =

(E2)  y"+8y +16y =0
Etape 1 : Son équation caractéristique est : (EC) : 72 4+ 8r + 16 = 0

Son discriminant est A =8% —4 x 1 x 16 =0
(EC) a une racine ro = =* Clest a dire ro = —4

Toutes les solutions de 'équation différentielle sont les : |y(t) = (Cl X T+ Cg) x e~

ou C et (5 sont des constantes réelles quelconques.



